Varieta e Questioni proposte

!

11 positivismo e la critica
degli asgiomi dell’ ngunaglianza (').

ArvorLronio di Perge, secondo si riferisce PROOLO, ha tentato
di dimogfrare ]’.assioma che « cose unguali ad una terza sono
uguaali fra loro ». In mancanza di indieazioni pit preeise, non eci
& dato di apprezzare il véro valore di questa ricerca. Si pud sup=
porre forse che la dimostrazione avesse di mira, non tanto 'ngua~
glianza propriamente defta, o congruenza, delle figure, quanto
I’ equivalenza di esse: se di guesta si sia offerta, come oggi si fa
seguendo il DURAMEL, una definizione per mezzo della seomponibi-
" lith in parti congruenti,

All’infuori del tentativo sopra accennato non pare che mai,
fino ai nostri giorni, il citato assioma dell’ nugnaglianza abbia
fermato I’ attenzione dei eritici: giacchd esso apparve ed appare
a prima vista esprimere un giudizio puramente analitico, che non
potrebbe revoearsi in dubbio senza contraddizione. Diventa quindi
interessante di spiegare in qual modo la critica pitt recente @
stata attratta suo questo soggetto.

Per dare una spiegazione conveniente t"IElﬂl&IIlO sl debba ri-
chiamare il econcetto positivistico delle teorie fisiche, introdotto
da MacH, MAXWELL ece.

Si tratti per esempio, di definire la massa di un corpo. Per
GALILEO o per NEwroN, che fanno propria implicitamente la
supposizione atomica demoerites, la massa & la < quantitd di ma-
teria » ciod il numero degli atomi (tutti di mguale qualitd) che
~eompongono il eorpo, ovvers 1a somma dei loro volumi. Adottando

() Dal libro in eorse di pubblicazione: « Per la storia della logicas i
prmc:pu e I'ovdine della seienza nel concetto dei pensutori matematiei »,
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questa ipotesi, il confronto delle masse eonduce a priori a con-
siderare la loro uguaglinnza o disngnaglianza, e in particolare
1’ agsioma ehe « masse nguali ad una terza sono nguali fra lore »
deve essere ammesgo a priori. Ma Mach vuole porgere nna defi-
nizione della massa che non dipenda da aleuna ipotesi metafisiea
sull’ unitd della materia o sulla sna struttura atomica ece. Pereid
confronta direttamente dne masse e definisce il loro rapporto
mediante un’ esperiengza (per esempio d’urto o di azione reciproca).
In tali eondizioni non & pit evidente a priori che la relazione
indicata come « uguaglianza di masse », possa effettivamente con-
siderarsi come « nguaglianza di qualehe cosa », per modo che
sussista la proprietd « masse nguoali ad nna terza sono ngnali fra
loro ». Cosl ’assioma cessa di apparire dn paro prineipio logico,
per assumere 'nfficio di ana proprieta fisiea della relazione spe-
rimentalimente definita.

Lo stesso aceade nella definizione dell'ngunaglianza delle tem-
peratnre, secondo Maxwell. 1l figico inglese econfronta direttamente
due corpi a @ b, ¢ dice che hanno ugunali temperature se, messi
a contaito, I'nno non cede calore all’albro, per modo che non si
constati variazione di volumi. Ora chi c¢i assicura che, se a e b
si trovano nelle condizioni predette, e se queste econdizioni si
verificano pure nel confronto del corpo b eon un terzo corpo o,
anche e e ¢, messi a contatto, non ecederanno, I'uno all’altro ca-
lore? Enunciare questa condizione vunol dire enunciare un fatto
figico, che s8i traduee nell’assioma dell’ ugnaglianza delle tem-
perature,

8i comprendera meglio il signifieato ai codesto assioma, osser-
vando che altre relazioni, apparentemente analoghe, non vi sod-
disfano. Cosi, per esempio, se — in Inogo dell’egnilibrio termico —
si prende a considerare. I'equilibrio chimico, pud accadere che:
due sostanze @ e b — poste a contatto in determinate dondizioni —
non reagiseano I’ una sull’altra, e cosl b e ¢, ma inveee a e ¢ dieno
lnogo a reazione. Pereid 1a relazione che intercede fra sostanze ehi-
miche non reagenti ' una sull’altra, non pudo — in ulenn modo —
ritenersi come nguaglianza di qua,lcha qualitd o elemento, che
esse abbiano a comune.

Per cid che sopra e detbo, ]’asmoma « cose uguali ad una
terza sono uguali ira loro » si pud econsiderare come una delle
proprietd spettanti alle relazioni suscettibili di apparire come
« uguaglianze »: DE MoreAN ha distinto questa proprietd col
nome di proprieta transitiva.

Hgli stesso ha osservato eche vi sono altre relazioni, non su-
scettibili di apparire come « ugnaglianze » che pur soddisfano
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alla nominata proprietd: la qudle non basta dunque a curatteriz-
zare le « ngnaglianze ». Oib si|desume da semplici esempii come
sone quelli delle -relazioni « maggiore di », « precedente a » ece.
In guesti casi la relazione non pud essere ritenuta come un’ugna-
glianza perché non & soddisfatto un altro assioma, esprimente la
proprietd simmetrica: da a« =2>b, |[si deduce h—a,

Ora tanite le relazioni che soddisfano insieme alle due pro-
priefid, transitiva e simmetrica,|(e di conseguenza anche alla pro-
prieta viflessiva o — @), possono egsere considerate come ugnaglianze.
Infatti una relazione di tal natura permette di classificare tutti
gli oggetti possibili, per modo ghe quelli (a, a"..) che si trovano
con a nella relazione data, appartengano ad una classe ben de-
terminata da a3 quindi tutti gli oggetti a, ¢’ a”... avranno a comune
1” insieme delle proprietd spettanti al concetto astratto della classe,
e potranno dirsi uguali, rispetto a gneste proprieta.

Per il logico, ehe intende !d approfondire guesta teoria del-
I’ ngnaglianza e delle definiziond per astrazione che vi si collegano,
& interessante ricordare come essa tragga origine da ana critica
filosofiea delle teorie fisiche, senza la quale non pare e¢he — in
guesto eampo — le veechie vedute sul valore pursmente analitico
degli assiomi avrebbero potuto essere superate.

Fenuerico ENRIQUES

Questioni proposte.

80. Per quali valori di n I’ ¢quazione

(@ + 1)\" —la" — 1=0

ha radiei doppie?
G. BELARDINBELLY

81, Sia dato un tetraedro ABOD: dimostrare che gualungue
piano passante per i punti di mezzo dei due spigoli opposti AB
e 0D divide il tetraedro in due|parti di ugual volume.

(Problema proposto in Francia agli esami di baccellierato).

G. BELARDINELLI

32. Le normali in quattiro ptmti conciclici di una parabola
sono tangenti ad una seconda parabola il cui asse & parallelo a
qnello della parabola data. . G, LAZZERL




