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Ora si puo dimosirare facilmente che: Sottraendv da pe

ligoui equivalenti poligoni equivalenti, si ollen

gono resti equivalenti; e cosi le proposizioni sull'equi

valenza dei peligoni e dei poliedri si possono tultavia

mostrare con la stessa semplicita che si ammira negli Ele-
menti d'Buclide,

A. Faroren.

ESERCIZI PER LA SCUOLA
ARITMETICA

—

Sulla trasformazione delle [frazioni

1. Quanti qnarti, quanti sesti, quanti otlavi, quauﬁ deciml,
quanti diciollesimi sono contenuli in 4 ?

2. Trovare cinque frazioni eguali ad ! le quali abbiano pey
denominatori i pomeri 6, 14, 38, 100, 274.

3. Si pud trovare una frazione eguale ad ! il cui denemi
natore sia 49 ?

4. Quauli sesti, quanti noni, quanti dodicesimi, quanti quin
dicesimi, quanti ventiqualtresimi sono contenuti in §/

5. Trovare cingue frazioni eguali ad i le guoali abliany
per denominalori i numeri 9, 15, 24, 87, 213

6. Esiste una frazione eguale ad !, col denominatore 56 ?

7. Quanti quattordicesimi, quanti ventunesimi, quanti trel
tacinquesimi, quanti quarantanovesimi sono contenuti in §

8. Trovare cinque frazioni egufli ad ; coi denominatlori 38
77; 108, 638, 1036.

9. Si pud trovare una [razione eguale ad %, col denomina-
tore 562 ?
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" '40. Trovare ‘tre frazioni eguali ad % 1 cui denominatori

~ uisieno’ 65,183, 1144,

44, Trovare uma frazione eguale a 5, ed un’altra eguale

- ad %, le quali abbiano il denominatore 65.

12. Trovare: 1) due frazioni eguali a ;4 coi denominatori
105, 215, ) due frazioni eguali a §i che abbiano gli
stessi denominatori 105, 245,

13. Trovare tre frazioni eguali a 5 coi numerator: 8, 7, 15,

14. Trovare tre frazioni eguali a § 1 cnl numeratori sieno
24, 60, 144, 576.

15. Esiste una frazione eguale a i3 la quale abbia per nu-
meratore 20507 2

46. Trovare una frazione eguale a &5 col numeratore mi-
nore di 24,

47. Trovare una [razione eguale a £ coi termini pia piccoli.

8. Si pud trovare una frazione eguale a ,':, col numera-
tore minore di 81 ? )

19. Come devono essere i denominatori delle frazioni eguali
a 5 ? E quanti sono qimlli minori di o000 ?

20. Quante sono le frazioni egmali a ¢he hanno i deno-
minatori compresi fra 1000 e 2000 ?

24. Quante sono le frazioni eguali a §? ‘Ye n'ha upa col
denominatore egoale ad uno dei numen u}, 100, 1000,... ?

22. Si pud trovare una frazione egumale a X5 la quale ab-
bia per denominatore uno dei unmeri 10, 100, 1000, .... ?

23. Esiste una frazione egnale a ;33 il cui denominatore sia
uno dei numeri 10, 100, 1000, .... ?

24. Una frazione il cui numeratore & 37, e il cui denomi-
natore & maggiore di 100 e minore di 200, & egnale ad
un'altra frazione che ha il denominatore 1000: trovare il
denominatore della prima frazione.

25. Qoante sono le frazioni col numeratore 168, e col de~
minatore maggiore di 300 e minore di 400, eguali ad altre
frazioni col denominatore 1000 ?

26. A quanti ottavi equivale la somma di
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27. A qmmtj sessantesimi equivale la somma di §, § ¢ 2

8. Qual'é la pid grande delle due frazioni £ e 7.2

b 1] 1y
29. Trovare due frazioni collo stessv denominatore, ed c-

guali rispettivamente a L2

i ¢
30. Qual’® la pit grande delle due frazioni J}, 7, ?
31, Qual'e la pid grande delle due frazioni Jj, ; ?

23? s

32. Qual't la maggiore, e quale la minore delle tre fra-

10 L2 13
zioni “, S “?

33. Qual’é la maggiore, e quale la minore delle tre frazioni

~ T 76
207 WY :a?

34, Trovare due frazioni col denominatore 100, 'ona minore
e l'altra maggiore di ;.
35. Trovare due frazioni col dennminature 1000, V'una mi-

nore e l'altra maggiore di 7%.
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TRIGONOMETRIA

———

Sui primi teoremi relativi al seno ed al coseno
d'un angolo acuto.

1. Dimostrare che, se un triaugolo rettangolo ha un angolo
di 30° il cateto ad esso opposto & la meta dell’ipotenusa.

2. Dimostrare che, se un triangolo rettangolo ha un angolo
minore di 30°, il rapporto del cateto ad esso opposto al-
I'ipotenusa & minore di 3.

3. Sia BAC un angolo di 45°, e da un punto B del suo
lato AB si condunca sull'altro lato la perpendicolare BC;
dimostrare che, se la AB & divisa in 1000 parti eguali,
la BC & maggiore del segmento che contiene 707 di quelle
parti ¢ minore del segmento che ne conti¢ne 70s.

4. Costruire un angolo il cui seno sia egnale a .. Quel-
I'angolo sara maggiore o minore di 45°?

5. Dimostrare che il seno di 60° ¢ compreso fra 0,866 e 0,5661.

6. Il seno d un angolo & }3; calcolare il suo cnserm, e

provare che quell'angolo & compreso fra 4° e s0°.
0
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Calcolage a ‘meno di 5 il seno ed il coseno d'un an-

(1T
golo, isapendo che il seno & doppio del cosevo.

8. ‘Dimbstrare ‘che, se I'angolo « ¢ minore di 45°, esiste un

9.

10.

am ‘ # sena
“!'_E?.lﬁ._;,i.ilf:'ﬁl?i seno & eguale al quoziente —y
Se il seno d'un angolo ¥ doppio del seno di un altro
angolo, fra quali limiti dev’ essere compreso il secondo
angolo ?
'Se il coseno d'un angolo & la meth del coseno d'un
altro angolo, fra quali limiti dev’essere compreso il primo

angblo ?
11,

Come devono essere due angoli se la somma dei loro

- seni ¢ eguale a 2?

12.
13.
14,
15.
16.
17.

18.

19.

20.

Come devono essere dne angoli se il prodotio del seno
dell'uno pel coseno dell’altro & eguale all’ unita™?
“Dimostrare che il seno di 70° & minore del doppio del
seno di 35°.

'Dimostrare che il seno di 80° & minore del triplo del
seno di 20°.

Dimosirare che il seno di 15" & maggiore di ;.
Dimostrare che, se 1'angnlo al vertice d’un triangolo
isoscele & un guarto d'un angolo alla base, il rapporto
della ‘base ad wno dei lati eguali & maggiore di ;.
Trovare due numeri i quali differiscano di 0,0001, l'uno

‘minore e l'aliro maggiore del seno di 5%

Dimostrare che, se uno degli angoli icuti Jd'un trian-
golo retlangolo & un quarto dell’altro, il rapporto del
cateto opposto al primo angolo al cateto opposto al se-
condo ¢ maggiore di =%,

Dimostrare che, se uno degli angoli aculi d'un trian-
golo rettangolo & un quinto dell'altro, il rapporto del

cateto opposto al primo angolo al cateto opposto al
secondo & maggiore di

L ¥ -
Il seno d'un angolo acuto d'un triangolo rettangolo &
compreso fra e 1005 ¢ trovare due limitazioni del rap-




porto del cateto opposto a quell’ angolo al cateto a-
diacente. :

24. Dimostrare che l'ungolo, menzionato nell'esercizio prece-
dente, & compreso tra 9° e 10°.

22. Nel iriangolo BAC rettangolo in A, il rapporto del ca-
teto AC al cateto AB & compreso [ra [ e J5-; provare
che I'angolo B & maggiore di 30° e miuore di 34°.

23. Nell’ ipotesi che la somma del seno e del coseno d'un
angolo , minore di 45°, sia eguale a I, si dimostri che
quell’angolo dev’essere compreso fra 13° e 18°.

24. Esiste un aogolo tale che la somma del suo seno e del
suo coseno sia eguale a $?

25, Qual’® il massimo valore della somma del seno e del
coseno d'uno stesso angolo ?

26. Trovare i valori di due angeli, non maggiori di &°,
nell'ipotesi che la somma dei quadrati dei loro coseni,
aumentala di 1, sia eguale al doppio prodotto dei loro seni.

27. Trovare i valori di due angoli nell’ ipotesi che uno di
essi non sia maggiore di 18°, che I'altro non sia mag-
giore di 51, e che il prodotto dei loro seni sia e-
guale ad ;.

28. Dimostrare che il prodotto dei coseni dei due angoli
aculi d'un triangolo rettangolo, ¢ eguale al prodotto dei
loro seni.

29. Dimostrare che il prodotto dei coseni di due angoli &
maggiore © minore del prodotto dei loro seni, secondo
che la somma dei due angoli & minore 0 maggiore di 90°.

30. Se la somma degli angoli @ ¢ b & minore di 90°, e se
hanuo Inogo le diseguaglianze:

: < sena cosh < %,
cosa -si pud asserire sui prodotti:

senfa + b) cosh , #ena cos(a + b) ?

D). Besso.




