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Supponiamo in secondo lunogo che si abbia
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Facendo deli’equazione la trasformata in y = 0 @ (i (uesta, come

precedentemente, la trasformata in 3 =y — p, si cadrebbe nell’ impos-
sibilita di eni sopra.

Se infine le radiei dell’equazions primitiva fossero negative ad am-
bedue maggiori o minori dell’unitd, facendo dell'equazions la trasfor-
mata in ¥ —— g, saremmo ricondotii ai easi precedanti.

Ieco FeLLiNi.

DI UNA NUOVA SUCCESSIONE DE NUMERI

1. A complemento delln min nota sulla funzione @ (a, b). comparsa nell'nitimo
fascicolo dell'anno 1897 di guesto Periodico, ecco alenni feoremi analoghi eon bre-
vissimi cenni delle dimostrazioni, il cui completo svilappo lascio al benevolo lettore,
I due corollari finali mi sembrano notevoli, perché con facili consideraziomi ri-
salgono elementarmente da propriet delle fanziont trascendenti elementari aile
funziom stesse, sfabilendo cosi proprieth e coratzeristiche di dette funzioni,

Lensa. — Se nella sueeessione
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in end m >0, by >0, valyono a pastive dal terzo termine le rduzioni

(2] Ay = -+ Van—l % Il’n e Vau—l bl.l.-—l

lue classe dei mwmeri 2z, 82, 8y . ... & contigure ¢ quella dei numers by, ba, bs ..., ¢
il niwmero che separa queste due elassi & ¢ limite cui tende ln data suceessione,
Dimostrazione. — Analogamente alla dimostraziene di esistenza di ¢ (a, d) si
noti: che le @ variano sempre in un senso; le & nel senso opposto; che il segno
di i, — b, & ngnate a quello di a,_y— ba-y, € quindi & costantemente eguale al
segno di o —By: finalmente che a% — 4% decresce indefinitamente al crescere
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din; e infatti |a®, — 42 CI%] perche
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percid a, e b, fendono 2 un medesimo limite.

2. Chiamato @ (@, 5) guesto limite e ricordata la definizione da me deta di
¢ (@, b) sassistono | segnenti teoremi:

Teorewa I — Indieato con ®2 (&, 1) # quadrato di @ (a,b). si ha

a. b (a b)) = P (a, h).

Trogesa Il. — Se a, b sone rispettivamente In media aritmeliva e geomelrien
A quel memerE positiei m, 1, delle eui radicl guadroaie 4 ) H, -+ 'ﬁt_ Pomuniery et
sono rispetiivamente I medin arvitmetica ¢ grometrica, & ho:

@ (8, W)= 0 (p, q).

]a:u o beui —

Teomexa 11l — Se a® 4 ¢* =0 con ¢ >0, si ho arcig Ea — arcsen i =
R ...
b @%(a b))

Teonema IV. — Se mu ed I sono rispettivaniente la medio aritmetica e Ta medin

m 1 w—n
eometrica di m ed n, & ha log, — = — ——— .
g ! B n 2 2 {my o)

Tromema Y. — Se p, ¢ q, sono wispettivamente la media aritmetica e geometrics
A YpeVq. s ha
7 P—4q
loge—=——+
’ q @3 [Py ‘-L‘!]

TroreMa VI — Sea®> L 2 =0, eon e >0, s I
1 1 =
- L S = f
Q. b) " wFle b)) Zab
per twtti i valori positiv di a e b con a<Th
Dimostrazione. — T, kapressione & = —Lﬂ non muta di valore grando,
arveos —
.b

fatto « = ay, b = b . si pongono per a;, by rispettivamente ae, b, ¢io che con un Tavile

caleole si viconosce. Non muteri qnindi neppure se in lnogo di a4, &y pongo my, b cee.

ﬂ‘l
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oppure @, by Ma, poichié e =+ Vo*—a* e poiche lim ———
a=k: h=7

L
CArTCeDs —
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=1, s vede

che guando « e % tendono a un limite X, £ tende al limile A% E perché vol eore
scere i n, m, ¢ b, tendono a @ (a, L), si vede immediatamente, per I'invariabilita

del valore di = (quando in luogo di «, b, si pongono u., B, che —"c—ﬂ=‘i”l"eb)-

Aarccos —
)]

Dimestrato cosi il teor. 11T, il teor. VI & evidente, perche esso ci dice soltanto

o n T i s s o -
che arccos 3 -4 arcsen e '7 . Por dimosirare il teor. IY si esprimmone m, n per
(] /] -
e ; m*—n* !
wo wd Ay e, fatto o =— @y m = by . si ripetane per la frazione 7 — espTESSH

]Dgr e
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in funzioni di me ed n0 le considernzioni testd fatte per la fraziene A

I}
ATCCOS —
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teor. V si pud ynindi dednrre dal 1V, facendo, p = m®, g==n*; 1 primi due teoremi
si ottengono dal econfronto delle formnle ora oftennte eon quelle esposte nella nota
gih citata sulla @ («, b).

3. Come corollari delle precedenti teorie, ecco le seguenti propriela.

Teoresa. — Condizioni novessarie e sufficients affinchd siv @ {x) = cos x. sono le:
: - % 1, e 3
P (f-) =‘/—_1 - & (x) o b 53] ey
2 2 =0 p.¥

TeorEn A. — Condizioni necessurie e sufficienti affinch® sia @ (x) == log, x, rivé pro-
prieta caraiteristiche della funzione log, x, sone le:

?{l_x)m%;{xl e 32}1%=1-
Dimestrazione. — lofattl quesle sole proprieta bastarone nelle precedenti di-
mostrazioni ad esprimere arcnos-j— o Iog,% in funzione di o e b,
4. Allo studioso propongo ora i seguenti problemi:
Pronrexa 1. — Esprimere arccosh E : arcseuh—;ipcr mezzo Qella funzionr .

Propizma 1L — Trovnre teoremi analoghi a quelli del § 3 per le funzioni iper-
boliche.

ProBrexa ITI. — Come si modificano i teoremi del § 3, per ¢(x)= arccos x?
E come si modificane, quando ¢ (x,=logx, senza che In base del sistemn dei lo-

yavitmi sin determinata?
surpo Fram.




