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DIMOSTRAZIONE DI UNA PROPOSIZIONE FONDAMENTALE
DELLA TEORIA DELL'EQUIVALENZA

Ponendo a fondamento della teoria dell'equivalenza la
definizione: Due poligoni o due poliedri si dicono
equivalenti, se si possono dividere in egual nun-
mero di parti rispettivamente uguali, & sembrato che
non si potesse poi fare a meno di assumere come postulato
la proposizione seguente: Non pud una parte di un po-
ligono o d’un poliedro essere equivalente all’in-
tero. Ecco qui una dimostrazione di codesta proposiziome.

1° Sottraendo da due poligoni equivalenti due loro
parti che siano eguali ad un terzo poligono, si
ottengono resti equivalenti.

Chiamiamo A e B due poligoni equivalenti, ed H ¢ K
due loro parti che siano e-
guali fra loro,

Si dividano i due poli-
goni in parti rispettiva-
mente uguali, come ¢ pos-
sibile, dacché sono equiva-
lenti.

Quindi in ciascuno dei
poligoni A e B si snddivi-
dano le dette parti nel modo stesso che esse sono suddivise
rispettivamente nei poligoni B ed A dai contorni di K ed H.

E se i poligoni H e K sono divisi dalle primitive linee di
divisione o dalle nuove che si sono tirate, si facciano in
ciascuno di essi le divisioni che #i scorgono nell’altro.

Dopo cid i due poligoni A e B souo divisi in parti ri-
spettivamente uguali, e cosi che per riconoscere queste parti
non & mestieri far astrazione da nessuna delle linee di di-
visione.
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+ ado che vogliamo riguardare «, come parte di A, op-

I pure di H.

st Similmente nkla parte ¢, di K corrisponde unel poli-
gono A la parte &, od uwna z;, secondo che si vuel rigoar-
dare «,, come parte di K, oppure di B.

Cosi, essendo tutte e quattro vguali tra lore le parti
&yl ayy @, 4 az, nel far corrispondere le parti di A a quelle
di B, possiamo stabilire che ad «, corrisponda «3, e ad &
eorrisponda =,.

Similmente ad ogni altra di quelle parti di A, che com-
poogono H, si pud far corrispondere una di quelle parti di
B, ¢he compongono K; e reciprocamente.

In conchinsione i due poligoni A e B sono com posti di
parti rispettivamente ugnali, e sopprimendo H e K, si sop-
P'rio’l'io:di quéste parti rispetlivamente ugfml_i." Per conse-
guenza anche i resti sono tutlayia formati di parti rispelti-
mente oguali. s
27 Se due poligoni equivalenti hanno una: parte

comune , sopprimendo questa parte si otlen-

gono resti equivalenti.

Infatti, sopprimendo la parte comune non si fa che to-
gliere da due poligomi equivalenti due loro. parti eguali.

3% Una parte di un poligono non pud essere equi-
valente all'intero.

Infatti, detlta A una parte qualunque di un poligono C
¢ B il rimanente del poligono stesso, se A e C fossero equi-
valenti, tali sarebbero anche il poligeno B ed il nulla,
che sono i resti che si ottengono sottraendo dai poligoni C
ed A il poligono A. E che un poligono sia equivalente al
nulla ¢ assurdo.
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Ora si puo dimostrare facilmente che: Sottraendv da pe
ligoni equivalenti poligoni equivalenti, si ollen
gono resti equivalenti; e cosi le proposizioni sull'eqwy
valenza dei poligoni e dei poliedri si possono tultavia <
mostrare con la stessa semplicita che si ammira negli Ele-
menti d'Buclide,

A. Farorer.

ESERCIZI PER LA SCUOLA
ARITMETICA

| —

Sulla trasformazirne delle frazioni

1. Quanti qnarti, quanti sesti, quanti otlavi, quanlj deciml,
quanti diciotlesimi sono contenuti in 3§ ?

2. Trovare cinque frazioni eguali ad ! le quali abbiano per
denominatori i nomeri 6, 14, 38, 100, 274.

3. 5i pud trovare una frazione eguale ad § il cui denoml
natore sia 49 ?

4. Quauli sesti, quanti noni, quanti dodicesimi, quanti quin
dicesimi, quanti ventiqualtresimi sono contenuti in /!

5. Trovare cinque fyazioni eguali ad ! le gwali abliany
per denominalori i nameri 9, 15, 24, 87, 213.

6. Esiste una frazione eguale ad ;, col denominatore 56 7

7. Quanti quattordicesimi, quanti ventunesimi, quanti tret
tacinquesimi, quanii quarantanovesimi sono contenuti in § /

8. Trovare cinque frazioni eguflli ad ! coi denominatori 38
71; 108, 638, 1036.

9. Si pud trovare una frazione eguale ad {, col denomina-
tore 562 ?



